AKADIMIA VISA
Correction examen blanc

Exercicel

1)ona AB(0,1,—1) et AC(-1,1,0)

-1

— — 1 1
Donc ABAAC=|_, )

.10 -1
1_|—1 0

T+|2 |E=T+T+E

OnaAB A AC # 0 donc A, B, C ne sont pas alignés.
2)ona AB AAC est un vecteur normal au plan (ABC).
Donc I’équation de (ABC) s’écrit sous laformex+y+z+d=0; d€ R
A(1,01) e (ABC)=> 14+0+1+d=0=>d=-2
D’ou I’équation de (ABC) : x+y+z+ 2 = 0.
3)a)onaP L (ABC) et (AB) incluse dans P Donc AB et AB A AC sont 2 vecteurs directeurs deP.

D'ou§ = (AB A AC) A AB est un vecteur normal au plan P

—

i+ H 2|E= —2i+7+Kk

== |1 1 s |1 0
1 -1 1 -1

Donc les coordonnées : 1(—2,1,1)

b) I'équation de P s’écrit sous la forme : —2x+y+z+d =0

A(1,01)eP= -24+0+1+d=0=d=1 Donc—2x+y+z+1=0

_J1+1+1] 3 3V6 _ V6
V6 V6 6 2

4)a) R=d(cp)

x = —2t
b) y=1+t et—2x+y+z+1=0=4t+1+t+1+t+1=0
z=1+t

o 6t+3=0c t=‘71

Donc : E( 1;%;%).
Exercice2
1) on suppose que P(z) = 0 admet une solution imaginaire pure ai tel quea € R.
P@) =0 © —adi—2—-Da?+2ai(1-1)—-2i=0

& (202 +20)+(—a®+a?+2a-2)=0

S a=1

20?2 +2a=0 { a=0oua=1
S P+ a2 +2a—-2=0 0 n’estpas une solution

Donc i est la solution




AKADIMIA VISA
2)(z—1)(z% + 2z +2) = 23 + 222 + 2z — iz? — 2iz — 2i

=723+ Q2-1)z2+ (2 -2i)z—-2i=P(2)
3)*P(2) =0 &z=is224+22+2=0 ;

| —2-2i _ ~ |
A=—4=(21)2=>Z1= > =_1_1;Z2=Z1=_1+1

S={-1-;-1+1}

*i:[l.E] ; —1+i=[\/§;%TI ?—1_12[\/2__“]

' 2 4
a)a) 2=
c-a i+1-i
b) 2= 2 = Ez[z.‘_“] = Ib_)—il)=2|_cn—a| = { AB = 2AC
c-a c-a 2 (AB;AC) = - [2m] ABC est rectangle en A
Exercice3

342741 14 7

1) card Q =6%=36; P = =—=
36 36 18

3242241 14 7
36 36 18

= 2242x2tx41 20 5
3)a) P(X=0) —P(OOVOO)—T_g_E
b)X(Q) = {0;1;2:4) ; PX=0)=
PX=1)=P("11") = S 1 PX=4) = v _ 1
=D=PCHD =55=7 736 36
20 10 _ 6 1
Methodel:P(X=2)=1— (P(X=0)+PX=1)+P(X=4)) = 1-=——=2=2
noqmy _ 2X10x3t 61
Methode2: P(X = 2) = P("21") = e T T
X 0 1 2 4
PX=x |5 1 [N IR A
9 4 6 36
Exercice4
Partiel

L. . e eas 16
1) f est dérivable sur son domaine de définition et surtout surlet Vx € I; f'(x) = o2 >0
Donc la fonction est strictement croissante et continue surl

5
(1) = [F(1; )] = [1;3] <

2) f(X) —X = )S(L_i —x= x2—4x+3 — (x—-1)(x-3)

5—x 5—x
5—x>0 et x—3<0;, x—1=20

Donc f(x) —x<0 = f(x)<x
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Partie2

1) pourn = 0 ona U, = 2 donc vraie
Soit n € N on suppose que U,, € I montrons que U, ,; € |
OnaU, €l etdaprés laquestion 1) de la partiel on a f(U,) € I donc U, 1 €1
2)* Uy — U, =1(U,) —U,onaU, €letdapreéslaquestion 2) de la partiel ona f(U,) < U,
Donc la suite est décroissante.
* (U,) est décroissante et minorée par 1 donc convergente.
3)onavn € Nf(U,) =U,, et:
*festcontinuesurl *f(D)cl *U,€el * (U,) estconvergente

Donc la limite de la suite est une solution de I’équation f(x) = x

x-1DEx-3)
= =

0 (=)X=1jix=3
5—x

f(x) =x

Ona 3¢l s1€l donclim,, U, =1.

Partie3
Unp+3
_Un41-3 _ s—u, ° _ Up+3-15+3U, _ —-12+4U, _ , —3+U, _
1) Wn+1__ - Up+3 — TR TEE - _ =2 _ _2Wr1
1-Up41 1_5 5 5-Up—-Up-3 2—-2Up 1-Up
—Un

Donc (W) est géométrique de raison 2

U°_3:1 = W,=Wyxq"=2"
Up-3
2)*Wn—1_U w,-U0,W, =U0,—-3
s U, (W,+1)=-3-W,
3+W, 3427
< Url_Wn+1_2n+1
3
imU, = lim 2@y =1
e )=
1+2_n

Probleme
1) X?—4X+3=0 = A=4 = X, =3;X;=1

eX _4e¥4+3=0 © =14 e¥=3 © x=0 5 x=1In3

X —0 0 In3 +00

e —4e* +3 + - H +

XEDf & e*—4eX+3>0 & x€]— o;0[U]In3;+oo




AKADIMIA
3 — 1i 2x __ X — +) — _
2) (llrllr31)1+ f(x) = (llrllgr)l+ In(e 4e* + 3) = In(0%) oS}

Donc C admet une asymptote verticale d’équation : x = In3

lim f(x) = lim In(e?* —4e¥*+3) =1In (0") = —0
(i (x) o ( ) (0%)

Donc C admet une asymptote verticale d’équation : x = 0

3) limf(x) = lim In(e?* — 4eX+ 3) = limIn (ex (eX -4+ ix)) = 400
+ oo + oo +co e
lim f(x) = lim In(e?* — 4eX + 3) = In3

(e2X—4e*+3)/ 2e2X—4eX 2eX(eX-2)
4)a) f'(x) = = =
e?X—4eX+3 e?X—4eX+3  e2X—4eX+43

b) f'(x) et (e* — 2) ont méme signe
e¥—2>0 © x>1In2

Donc f'(x) > 0 sur [In3; 4o et f'(x) < O sur| —oo;0[

c)
X | —o0 0 In2 In3 +00
f - +
In3 400
f \ /
—00 —0o0

5) *on a f est strictement décroissante et continue sur | — oo ; 0[
f(] =o0;0[) =] —o0;In3[ DoncO0 € f(] — o0 ;0[)
Alors I’équation f(x) = 0 admet une solution unique a dans ] — o ; 0[
*On a f est strictement croissante et continue sur |In3; +oo][
f(]In3; +oo[) = R Donc 0 € f(]In3; +oo[)

Alors I’équation f(x) = 0 admet une solution unique  dans JIn3; +oo[
*f(-1) =4(e? et +3) = 4(5—2+3)

1 4 1—4e+2e> 1+e(Re—4)
e2 e e2 e e2 e?

L 2350 (-1) >0
—_— i — :> —
ez e f

Donc f(—1) > f(a) et on a f est decroissante sur ] —oco0;0[ donc—1 < a <0
*f(2) =In(e* —4e?+3) =In(e?(e?—4)+3); e2—4>0 = f(2)>0

Donc f(2) > f(p) et on a f est croissante sur |In3; +oo[doncIn3 < § < 2

Vi
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i — 2 =1i 2121 3)) —ox=1 AL A
6) a) lJlrrgol f(x) —2x = 1—}-22 In (e (1 ol eZX)) 2x = lig)l In (1 ol eZX) =0
Donc (A) est une asymptote oblique de C au voisinage de +o0
b)ona l_im f(x) = In3 donc € admet une asymptote horizontale
D’équation y = In3 au voisinage de —oo
7)a) f(x) =2x © In(e* —4eX+3) =Ine®* & —4eX+3=0
& =2 o x=In3
4 4
X 3
—0 In— 0 In3 +00
4
f(x)—2x + ) - -
Cf au-dessus Cf au- dessous Cf au-dessous
Position relative | de (D) de (A) (A)
b)

Ln3

8) a) g continue et strictement decroissante sur | — o ; 0[ donc g admet une fonction réciproque g1

Définie sur I'intervalle ] tel que
J=8( =] —o0;0[

b)onag(a) =0et a €] —0; 0]
Doncg™1(0) = «

1
gr(a)

Onag'(a) # 0 donc gt est dérivable en 0 et (g1)'(0) =




